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( r or. 
3)0n pose A'= r'(A) .Montrer que D.A' =QA et que Jes droites (QA') et (AB) sont par-alleles . 

interieures du triangle ABC.Soit R la rotation d'anzle 3n transform~! Ben C. 
- . - 4 

l)Montrer que Q est le centre de R. 
'.:i.)a)Determiner la nature et les elements caracteristiques de r = s(AC) 0 s(A.<1). 

b)Soit·r' la rotation de centre C etdangle ~-. 
4 

En decornpcsant convenablernent r' en cornposee de deux syrnetries orthogonales, caracteriser I' applica-i. ,·. 

Dans un plan oriente P , on considere un triangle ABC rectangle isocele en A tel que : 

(AB~ AC)=; [2,c]. On designe par I le milieu de [Be] et par Q le point de concours des his.;-~~.,,:::::.,_ 

r, .. 

Montrer que M'M" = AB . 
Exercice n°3 

b)En deduire que R1 o R r. =t~. 
. (A,~) AB ~ 

\ - . . 

c)Soit Mun point du plan P . On pose M' = R -::: (M) et M" = R 1 (M). 
e (A.-'-) . 3 . 

a)Montrer que fest la rotation de centre A et d' angle (-ft).· 
3 

3)Eu deduire la nature et !es elements caracteristiques de R1 c R2• 

4)Determiner la nature et les elements caracteristiques de ehacune des applications : 
. R3 =S~ 0SCBC) et R3 oR1. 

5)0n pose f= R11 o R3 o R1. 
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. d O d 1 2-n: rotation e centre et 'ang e - . 3 
l)Detem1iner ia droite D telle que: R1 =So O Scoc). 

2)Determiner la droite D .' telle que : R2 = S(OC) 0 So , . 

et par O le centre du cercle circonscrit au triangle. ABC. 

Seit S: la perpendiculaire a (AB) en B. On designe par R1 la rotation de centre C et d'angle : et par R::. .« 
:, 

Exercice n°1 
Seit I'application f du plan dans lui meme qui atout pont M d'affixe z associe le point M' daffix- 
z' tel que :_ z' = i z -2i + 3 . 
1) Montrer que fest une isometric et qu' elle n' admet aucun point invariant . 
2) Montrer que f o f est une translation dont on precisera le vecteur ii 
3) Soit g = t 

1 
_ o f . 

zU 
) S . . B 1 . d' ffu . ( 2 l . ). 5 D' . {A) ( B a 01t ~t,;. et .es points a xes respecuves. . - 21 

et 2 . . etermmer g . et g · i 

b) En deduire la nature de g, . . 
c) Determiner alors la nature et les elements caracteristiques de f. 

Exercice n°2 · 
Dans un plan oriente P , on considere un triangle equilateral direct ABC .. 
On designe par I, J et K Jes milieux respectifs des segments- [BC]; [AC] et [AB] 

(' 



a)Determiner r-1 oh(O)" et r-1 o-h(A). 
b) En deduire l'erisemble des points :M. du plan tels que h (M ) = r ( M ). 
Exercice 2 
Dans le plan oriente dans le sens direct, ABCD est un losange de centre O de sens direct tel que 
AC= 2 BD. 11 est la droite qui porte la bissectrice interienre du secteur [ OA, OB]. 
Soit .!( B', C'et D' Jes images respectives des points A,B,C,D par la symetrie orthogonale d'axe A 
1) Caracteriser chacune.des applications suivantes: 

.,.s~ -se , St1 oS(AC) et S~ oS(BD)· 

2) Determiner l'ensemble 9 des isometrics du plan qui laissent globalement invariant 
l'ensemble { A, B , C, D }. ' 

3) Soit ~ l'ensemble des isometrics du plan qui transforment { A , B ;' C , D } en { A' , B' , C' , D' } . 
On pose g = S ~ 0 f . 

a) Montrer que g appartient a~ si et seulement si f appartient a f. 
b) En deduire l'ensemble ~- 1~ 18,~ 
Exercice __ 3 ~-~~.;'..tt~ 

... . -+~7~~'4f' ~ 
A.BCD est un losange de centre O i de sens direct,tel que (AB , ADJ =-:::;- (21t] 

~ 
I, J et K sont les milieux respectifs de [BC ], [ DC ] et [ ID]. 
L\ est la mediatrice de [AB] , !:l.' est la mediatrice de [DC]. 
Seit f l'isometrie du plan qui envoie A sur B, B sur D et D sur C. 
l ) a) Montrer que f. n' admet aucun point fixe . 

b l.&n deduire la nature de f. . . 
~· . ·-·-. ··--· it 
.::'.} Soit R la rotation de centre Bet d'anzle ( - - ). . ~ ~ 

:) 

Montrer que f = R o S 6.. 
3) En deduire les elements caracteristiques def. 
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' . . ~~ 
Il- Soit E le point tel que CE = BO 

1) Montrer que le triangle ABE est equilateral de centre 0. 
~}~oit fune isometric du plan qui transforme A en C et O en B. 

'On pose g = t --> 0 f . 
BO 

a) Determiner g(O) et g(A) . 
b) Montrer que g est soit la symetrie orthogonale d'axe (OB), soit la rotation de centre O et_ 

d' 1(27t) ange -~ . 
~ 

3) Caracteriser alors les isometrics f du plan qui transforment A en C et O 'en. B". 
4) On-pose b = t ..... 0 S(OB) et r = R 2.t 

OB (~----:;--) ., 

Exerclce 1 · . .., -.· · · 
Le plan est oriente dans le sens direct. OBC est un triangle equilateral direct. inscrit dans un 
(F ), A est le symetrique de C par rapport a 0. Cercle · 
Jet K sont les points de (F )_diametralement opposes.respectivement a Bet C. 

I- 1) Determiner la nature el les elements caracteristiques de R = S(oi) c S(OK). 

·.. . . . , -+ 1~18~ 
2) Soit T la translation de vecteur OB . .,a.a~~.;'.. E~ 

Determiner la droite 6. telle que T= Sc. c S(OJ). 21.740.486..J:a+h ~ 

3) Montrer que To R est la rotation de centre Ket d'angle ( - 2: ) .. 
~ 

"'-'V - 



--+ 1\.-), 7C 
: P , on co~idere un carre OABC de centre I tel que (OA; OC) = ~ [21r] . · 

Soit F un point de [OA] distinct de O et A. I.:.a parallele a ( OC) passant par E coupe [BC] en 1'-.\ et la 
parallele a ( OB) passant par E coupe [AB]en "N" . 
1) .a)Montrcr qu'il existe un unique deplacement f qui envoie C en B et M en N . Determiner sa nature. 

h)fv1ontrer que f( B) = A '. Caracteriser alors f . 
2) Montrer que fa S(AC} est une symetrie orthogonale par rapport a 1IT1e droite 6. que l'on determinera 
3j Montrer que S(AB)a fa S{AC) est une translation et determiner SOil vecteur . 
4) Soit g I'antideplacement qui envoie C en Bet Men N . 

a) Momrer.que g(B) = A . En deduire que g est une symetrie glissante 
b) Determiner I' axe et le vecteur de g . . 

5) Montrer quc f" g est une symetrie glissante dont on determinera les elements caracteristiques . 

Exercice3 

--->"---> 1[ [ ] OJJ considere , dans un plan oriente , untriangle equilateral ABC tel que (AB; AC) =-;;- 2,i- etle . "::) 

cercle ( C) de centre O circonscrit ace triangle . 
On construit les cercles ( C') et ( C' ') de meme rayon , de centres respectifs B et -C et tangents 
exterieurementl 'un a 1' autre . 

1) Soit Mun point du cer~le ( C') et M' le point du cercle. ( C") tel que (BM? CM')=~ [2rc] 
. .) 

Montrer que la mediatrice du segment [JvfM'] passe par un point fixe que ran precisera . _::-/r 
2) Soit D le point du cercle ( C) diametralement oppose a A et M.,:' Pimage du pointM' par la rotation 

2;,r 
de centre D et d'angle -· - . 

. 3 
Moritrer que M et M" sont deux points diametralement opposes du cercle ( C') 

Exercice2 
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1) a)Detem1iner la nature et les elements caracteristiques de chacune des applications : 
. f = 8<os lo ScAB l et T = ScriA l o Sc CB l . 

b) Soit F = f(D) ; Montrer que F_ est le symetrique de D par rapport a (BC). 
2) Soit R = Tof 

a) Determiner R(D). . 
b) Determiner la nature et les elements caracteristiques de R 

3) a) Montrer qu'il existe un unique antideplacement g tel que g(A).,;,, C et g( C) = E 
b) Montrer que g est une .symetrie glissante dont on donnera la forme reduite. . 
c) Soit h = S<oc l otACo tm o Scoc l. Montrer que h=i tAE. . 

· 4) Soit <p I'Isometrie du plan qui transforme Den B, C en A et E en C 
a) Montrer que cp = g-1. · 

b) En deduire alors la nature et les elements caracteristiques de <?- 

E:x:ercice-1- 

. Le pl~ es~ oriente dans l~ se~ direct ABCD est un losange tel q~e (AB: AC}=··;·_ [211:], On designe 
·. . - . 

par E le symetrique de B par-rapport a C et par I, Jet K Ies milieux respectifs de [AC] ,.[BCt et [CE] .. 

. Prof: Mme TRIKI JOUDA 
Classe : 4emc M Isometries · 

Sirie n°3 
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